Pereirinha, J. (2008) Politica Social: fundamentos da actuacdo das politicas publicas.

Capitulo 7
Distribuicdo do rendimento, concentracio e desigualdade

Vamos agora dedicar a nossa atencdo a analise da distribui¢do do rendimento e a
medi¢do da desigualdade dessa distribui¢do. Sobre a relevancia desta analise ja foram
feitas, até agora neste livro, varias referéncias e continuaremos, em capitulos
seguintes, a fazé-lo, ainda que em diferentes contextos. A desigualdade da
distribuicdo do rendimento é, em primeiro lugar, um problema social, diagnosticado
internacionalmente e, também na UE, com relevancia social e politica em varios
Estados-membros. E também, em termos conceptuais, na sua medicdo e
caracterizagdo, tema de natureza normativa, referindo-se a diferencas ndo aceitdveis
(pela sociedade, pelo analista social, pelo responsavel politico) de rendimento entre a
populacdo. A sua analise estd assim imbuida de juizos normativos, o que coloca
questdes relevantes para a sua medicdo. Por outro lado, a Politica Social, ao actuar
sobre recursos econdmicos, reafectando-os a finalidades sociais, opera alteragdes da
distribui¢do do rendimento, pelo que a avaliagdo da Politica Social exige que se fagcam
analises dos seus efeitos redistributivos, isto ¢, dos efeitos que tém sobre a
distribuicdo do rendimento e sobre a desigualdade dessa distribuicdo. Sao estas as
principais razdes para que, nesta fase do estudo, dediquemos atengdo a aspectos
conceptuais da desigualdade e, bem assim, aos pressupostos ¢ metodologias

fundamentais da sua medicao.
7.1. Conceitos de rendimento e analise da reparticao

Analisar a distribui¢do do rendimento pressupde a existéncia de um certo rendimento
cujo valor total, referido a um certo periodo de tempo, se encontra repartido de uma
certa maneira entre os elementos da populacdo que o aufere. Medir a desigualdade
desta distribui¢cdo consiste, por outro lado, em avaliar em que medida (e de quanto) as
diferencas entre os rendimentos que cabem, nessa distribuicao, aos elementos dessa
populacdo excedem o que ¢é toleravel aceitar como diferengas que possam existir

nessa sociedade.
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Vamos iniciar, neste capitulo, o estudo dos fundamentos da medi¢ao da desigualdade
do rendimento. Devemos entdo centrar a nossa atengdo nos seguintes aspectos
relativos a analise da distribui¢do do rendimento: a) qual o conceito de rendimento
que interessa para a nossa analise; b) qual o periodo a que se refere a sua medi¢éo; c)
qual a unidade de observacao desse rendimento (a quem pertence, quem o aufere). Por
outro lado, medir a desigualdade significa associar, a essa distribui¢do do rendimento,
um valor numérico (um indice) que reflicta, segundo juizos de valor presentes nessa
avaliacdo (e que sejam explicitados, como pressupostos nessa medi¢do), a medida do
desvio entre uma reparticdo “justa” desse rendimento e aquela que estd a ser

observada nessa sociedade para esse rendimento.

Vejamos, em primeiro lugar, o conceito de rendimento adequado a analise que se
pretende realizar. Para chegar até ele, comecemos por descrever a origem do

rendimento numa dada sociedade.

Uma primeira ideia ¢ que uma dada sociedade gera rendimento porque nessa
sociedade ha actividades econdmicas que criam valor. Sao as actividades de produgdo
de bens e servigos que estdo na origem desse valor, transformando inputs produzidos
(matérias primas, energia) com certo valor em outputs (bens e servicos produzidos)
com valor superior. A diferenca entre o valor dos outputs e o valor dos inputs
necessarios a sua produgdo designamos por Valor Arescentado. Na valorizagdo dos
bens e servigos (inputs e outputs) consideraram-se os pregos de mercado que vigoram
na economia. Para a sua obteng@o foi necessario contar também com inputs ndo
produzidos (trabalho, maquinas produzidas em periodos anteriores), que designamos
por factores produtivos primarios. Mas estes factores produtivos tém proprietario e a
eles sdo devidos rendimentos em virtude da sua participacdo no processo produtivo,
de criagao de valor. Esta ¢, numa economia, a esséncia da criagao do valor e, portanto,

da origem do rendimento.

O valor criado pela actividade produtiva corresponde ao conceito de Valor
Acrescentado Bruto a pregos de base (VABpb), isto €, considerando a valorizagao da
produgdo (output) sem tributacdo indirecta e a valorizagdo dos inputs com a tributacdo
indirecta que tem de ser suportada pelo produtor e que, portanto, ¢ para ele um custo

de produgdo. Este VApr corresponde ao rendimento (bruto) gerado em cada empresa
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e corresponde, portanto, aos rendimentos de que sdo titulares os proprietarios dos

factores produtivos primarios usados na produgado da empresa. Ou seja:
VApr = Remuneragoes + EBE + alguns impostos ligados a produgdo (licencas)

em que Remuneragdes representam a remuneracdo do trabalho pago sob a forma de
salarios, ordenados, etc., ou seja a remuneragdo do trabalho por conta de outrem e o
EBE (excedente bruto de exploragdo) inclui o rendimento dos outros factores
primarios (capital), e a remuneragdo do trabalho por conta prépria. Os impostos
ligados a produgdo (licengas para produzir) que aqui estdo considerados s@o tratados
como um “quase-factor” produtivo, pois o seu pagamento constitui uma condig¢do

necessaria para produzir.

No célculo do VABpb a valorizagdo dos inputs e dos outputs é feita com base nos
precos que vigoram na economia: no caso dos inputs, como dissémos atras, 0s precos
incluem a tributacdo indirecta que € custo para o produtor; no caso dos outputs, essa
tributagdo indirecta foi excluida, porque € uma componente do valor que néo resulta
do processo produtivo, ndo constituindo rendimento de qualquer factor produtivo

primario (ainda que seja rendimento de um agente economico — o Estado).

Mas, sendo a tributacdo indirecta uma fonte de criacdo de valor (porque tem
incidéncia sobre o precos dos bens e servigos, que € o critério de valorizagdo
adoptado), essa tributacdo deve também ser considerada no calculo do valor total
criado na economia. O conceito usado em economia para exprimir esse valor total
criado na economia ¢ o Produto Interno Bruto a precos de mercado (P/Bpm), que

entdo se calcula do seguinte modo:

PIBpy = 2 VApr + Impostos indirectos liquidos sobre produtos nacionais +
Impostos (indirectos) liquidos sobre importagdes + IVA onerando os produtos

(nacionais e importados)

Apresenta-se, no Quadro 7.1, informagdo sobre o PIBpm em Portugal nos ultimos
anos para os quais o INE elaborou e publicou estatisticas, bem como a sua

composicao tal como foi descrita acima..
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Quadro 7.1
PORTUGAL: PIBpm e Valor Acrescentado Bruto por ramos de actividade

Un: milhdes de euros

2003 2004 2005
Valor Acrescentado Bruto a precos base (VABpb) 120465 125310 128363
Agricultura, Silvic e Pesca 3910 3971 3642
Industria e Energia 22607 22954 22695
Construgao 8500 8861 8795
Comércio, Alojamento e Restauragdo, Transportes 29221 30810 31243
Activ Financeiras e Servigos as Empresas 25363 26248 27555
Outras actividades de servigos 30866 32466 34433
Impostos liquidos de subsidios sobre os produtos 18117 18818 20761
Produto Interno Bruto a pregos de mercado (PIBpm) 138582 144128 149123

Fonte: INE, Contas Nacionais Definitivas, 18 de Janeiro de 2008

O valor total criado na economia portuguesa em 2005 foi perto de 150 mil milhdes de
euros. A parte mais significativa desse valor criado foi resultado da actividade
economica de produgdo de bens e servigos, especialmente das actividades do sector
terciario (72,6 %). Mas parte do valor criado foi também devido a tributacdo indirecta
sobre os produtos (bens e servigos), quer pelos impostos aduaneiros, pelo IVA que
onera os produtos e pelos impostos indirectos ndo IVA que incide sobre os produtos
(por exemplo, impostos sobre o tabaco e sobre os combustiveis). O Estado, ao tributar
assim os produtos, faz aumentar o seu pre¢o. Como estamos a considerar que o valor
dos bens é dado pelo seu prego, a tributacdo indirecta cria valor. Em Portugal, em

2005, esse efeito representou 16,2% do total do valor criado.

Havendo, como atras se disse, uma equivaléncia entre o valor criado na economia e o
rendimento dos agentes que contribuem para a criagdo de valor, temos assim um
conceito de rendimento para toda a economia (isto é, que nela € gerado), que

designamos por Rendimento Interno (R/) e que ¢ igual, em valor, ao PIBpm.

Obtemos assim a seguinte equagdo fundamental, explicativa do conteudo do

Rendimento Interno de uma economia:

RI (= PIBpm) = Rem + EBE + Impostos Indirectos Totais
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O rendimento que cabe a cada um dos proprietarios dos factores de producdo (em
resultado da sua participag@o na producdo e pelo facto de ser proprietario desse factor)
¢ uma parte deste rendimento interno que designamos por Rendimento Primario (Rp)

desse agente.

Apresenta-se, no Quadro 7.2, informagdo sobre a composi¢ao do Rendimento Interno
em Portugal para os mesmos anos. Vé-se que as Remuneragdes representam, em
2005, 50% do Rendimento Interno. Tendo em consideracdo o volume de emprego
remunerado no pais, verifica-se que o salario médio mensal em Portugal, em 2005, era
de cerca de 1000 euros. O Quadro 7.2 fornece informagao completa para Portugal, nos
anos de 2003 a 2005, correspondentes as equagdes acima apresentadas sobre o VAPpb
(na sua composi¢do em Remuneragoes, EBE e impostos ligados a produg¢ao), sobre o
PIBpm (VABpb e impostos indirectos sobre os produtos) e sobre o Rendimento

Interno (Remuneragdes, EBE e Impostos Indirectos Totais).

Quadro 7.2
PORTUGAL: Rendimento Interno

Un: milhdes de euros

2003 2004 2005

Rendimento Interno (R/ = PIBpm) 138582 144128 149123
Valor Acrescentado Bruto a precos base (VABpb) 120465 125310 128363
Remuneragdes 69451 71811 75358
Ordenados e Salarios 55081 56827 58751
Contribui¢ées para a Seguranga Social 14370 14984 16607
Excedente Bruto de Exploracdo 51494 54538 54267
Impostos liquidos de subsidios a produgéo -479 -1039 -1263
Impostos liquidos de subsidios sobre os produtos 18117 18818 20761
Emprego remunerado (10%) 4086 4117 4128
Ordenado e salario médio (€/més) 988 1013 1044

Fonte: INE, Contas Nacionais Definitivas, 18 de Janeiro de 2008

Mas ha que ter presente que o rendimento de que qualquer agente econdomico
“dispoe” (isto €, que pode usar em despesa de consumo), nao ¢ igual ao rendimento
gerado na actividade produtiva pelos factores de que € proprietario, isto €, pelo seu
rendimento primario. Com efeito existem, em todas as sociedades, os chamados

"mecanismos de redistribuicdo", isto € mecanismos que alteram a distribuicdo do
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rendimento primaria. Existem, por um lado, operagdes de redistribuicdo de natureza
subtractiva [OR(-)] isto &, que "subtraem" rendimento ao rendimento primario dos
agentes. Isto acontece fundamentalmente através da imposicao directa, através da qual
o Estado retira aos titulares dos factores produtivos, coercivamente, uma parte dos
seus rendimentos, e que representaremos por 7. Por outro lado, existem operacdes de
redistribuicdo de natureza aditiva [OR(1)], isto &, que "adicionam" rendimento ao
rendimento primario. Isto acontece fundamentalmente "transferéncias", que sdo fluxos
financeiros que os agentes econdmicos recebem sem que seja por contrapartida da
utilizagdo de factores produtivos de que sdo titulares, na actividade produtiva.
Distinguem-se essencialmente dois tipos: (a) Transferéncias internas (essencialmente

do Estado) 7R; ; e (b) Transferéncias externas, TR,

Assim, teremos como formula geral para o rendimento disponivel de um agente

econdmico (R) a seguinte expressao
Rj=Rp + AOR

em que Rp € o rendimento (primario) que esse agente aufere pelo uso produtivo dos
factores primarios de que € proprietario e AOR representa, para esse agente, o saldo

das operagoes de redistribuicdo, que pode ser representado por:
AOR = OR(*) - OR()

O Quadro 7.3 descreve a formagdo do Rendimento Disponivel dos Particulares em
Portugal nos mesmos anos usando, nessa formacdo, as componentes descritas nas
equacgodes acima. Ha alguns valoes que merecem ser destacados. Verifica-se, por
exemplo, que em 2005, quase 72% do rendimento disponivel das familias era
constituido por saldrios € que as transferéncias internas representam uma parte
expressiva desse rendimento: cerca de 27%. Isto €, as pensdes e subsidios pagos as
familias (que correspondem, em grande medida, as prestacdes que se destinam a
cobrir riscos sociais, que analisaimos teoricamente no capitulo anterior) representam
quase 40% dos encargos em remuneragdes no pais. E ainda que os impostos directos
pagos pelas familias representa um pouco menos de 8% do seu rendimento

disponivel.
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Quadro 7.3
PORTUGAL: Rendimento Disponivel dos Particulares

Un: milhdes de euros

2003 2004 2005
Rendimento Disponivel dos Particulares 98290 102281 105476
Remuneragoes do trabalho 69435 72290 75503
Rendimentos de Empresas e Propriedade 30425 30116 30132
Transferéncias Correntes internas (+) 24412 26874 28612
Transferéncias Correntes externas (+) 2408 2432 2148
Impostos directos (-) 7753 7824 8239
Contribuigdes sociais (-) 20637 21606 22680
Rendimento Disponivel dos Particulares corrigido * 98563 102909 106611
Consumo Privado 87822 92415 96643
Poupanga 11341 10494 9968
Taxa de Poupanga (%) 11,5 10,2 9,3

Fonte: Banco de Portugal; Relatério Anual 2006

a) Incluindo ajustamentos pela variag¢do da participaggo liquida das familias em Fundos de Pensdes
Apreciando agora os conceitos analisados, verifica-se que ha, para cada agente, dois
conceitos relevantes para medir o “seu” rendimento: (a) o rendimento primdrio, que
reflecte o valor da sua participacdo (como proprietario de factores produtivos) no
processo de producdo e criacdo de valor na economia; (b) o rendimento disponivel,
que mede a capacidade aquisitiva de bens e servigos na economia. Repare-se que, em
Portugal, com o rendimento disponivel que recebem em 2005, as familias portuguesas

gastam 93,5%.

Temos agora a possibilidade de introduzir a andlise da reparticdo do rendimento.
Uma primeira nogdo de reparticdo do rendimento tem que ver com a forma como o
rendimento interno (R/) gerado na producdo se reparte entre as duas componentes
fundamentais (Remuneracdes e Excedente Liquido de Exploracdo), e que corresponde
a retribui¢do devida pelos agentes econdmicos produtores pelo uso dos servigos dos
factores, nas duas categorias indicadas (trabalho por conta de outrém e os outros
factores primarios). Quando encaramos a reparti¢do primaria do rendimento nestes
termos, isto ¢, atendendo a funcdo produtiva destas duas categorias de factores,
estamos a referirmo-nos a reparticao funcional do rendimento. Os dados dos quadros
atras apresentados permite analisar a evolucdo da reparticdo funcional do rendimento

no periodo entre 2003 e 2005.
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7.2. Distribuicao pessoal do rendimento: no¢cées fundamentais

Quando falamos numa reparti¢do, mais ou menos desigual, do rendimento enquanto
problema social, ¢ na perspectiva da reparticdo do rendimento entre os particulares
que nos colocamos. Mas devemos ter em consideracdo que as duas perspectivas
(reparticdo funcional do rendimento e reparticdo do rendimento primario entre os
particulares) ndo podem ser desligadas entre si no estudo da reparti¢do do rendimento.
A reparti¢do funcional do rendimento reflecte as condi¢gdes de produgdo da economia,
enquanto rendimento gerado na produgdo e repartido entre as duas componentes
referidas, reflectindo o uso dos factores produtivos nessa produgdo e que ¢ afecto aos
seus proprietarios. Isto significa que ndo ¢ indiferente, em termos sociais, as
remuneragodes representarem 40% ou 60% do Rendimento Interno, e ¢ frequentemente
nestes termos, ¢ usando este indicador, que sdo frequentemente debatidos, pelos
parceiros sociais, nos acordos de concertagdo social, as questdes da reparticdo do
rendimento. Mas deste indicador, s6 por si, nada se pode dizer acerca da reparti¢do do
rendimento primario entre os particulares: isso depende da reparticao dos factores de
producdo entre os particulares, das diferencas, entre esses particulares, da taxa de
emprego dos factores de producdo de que sdo proprietarios, e das remuneracdes

(precos) dos servicos desses factores.

Mas quando debatemos a questdo da maior ou menor desigualdade na reparticdo do
rendimento entre os particulares, enquanto problema social, ndo ¢ propriamente o
rendimento primario que nos interessa considerar. Isto ¢, interessa-nos ndo o
rendimento afecto aos factores de producdo de que sdo proprietarios, mas o
rendimento de facto auferido pelos particulares, ou seja, o seu rendimento disponivel,
que ¢ o rendimento que permite aos particulares tomarem decisdes quanto a forma
como este rendimento ¢ utilizado (em consumo ou em poupanga) e que determina
assim o seu bem-estar individual. Mas para passarmos do rendimento primario ao
rendimento disponivel dos particulares, necessitamos de conhecer os mecanismos da
redistribuicdo do rendimento que se opera entre os varios agentes e os particulares.
Encontramos nas actuagdes de politica social (transferéncias sociais, provisdo
universal de servigos, etc) mecanismos que operam essa transformacdo, a que
daremos importancia quando, noutro contexto, analisarmos a actuacdo do Estado-

providéncia.
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Para medirmos e descrevermos a reparticdo do rendimento (priméario ou disponivel)
entre os particulares temos de, em primeiro lugar, precisar a unidade de observagdo
desta reparticdo (isto ¢, o que entendemos por particulares, no nosso contexto
explicativo) e a unidade de medida (isto ¢, que rendimento vamos analisar, expresso

em que unidades).
unidade de observacdo

Vejamos, em primeiro lugar, a questao da unidade de observagdo e medida. Quando
usamos a expressao "particulares", podemos dar-lhe dois sentidos diferentes em
termos de unidade de observacdo da reparticdo do rendimento: a) particulares no
sentido de "individuos" (pessoas singulares); b) particulares no sentido de "familias",
ndo definidas propriamente em termos socioldgicos ou juridicos (como um grupo de
pessoas ligadas por unido de facto, de direito ou de parentesco), mas no sentido
econémico do termo, mais rigorosamente designado por "agregado doméstico
privado", definido como "o grupo de pessoas que residem numa mesma unidade de
alojamento e cujas despesas habituais em alojamento e habitagdo sdo suportadas por
um orcamento comum" (defini¢@o usada pelo Instituto Nacional de Estatistica). Daqui
em diante, quando nos referirmos a familias serd com este ultimo significado. Como
nota, ¢ interessante referir que, usando-se muitas vezes de forma indistinta o conceito
de familia nos dois sentidos acima referidos, correspondem-lhe na lingua inglesa duas

expressoes diferentes ("'family", no primeiro sentido e "household" no segundo).

A nossa op¢ao sera entdo a familia (no sentido econdémico, como acima se disse)
como unidade de observagdo, ¢ devemos explicar essa orientacdo a dar. Antes de
mais, convém ter presente 0s nossos objectivos e, em funcdo deles, os critérios que
devemos ter presentes como orientadores desta escolha. Quando nos colocamos numa
perspectiva de explicagdo da reparticdo primaria do rendimento, o critério a seguir ¢ o
da propriedade dos factores de producdo, o que obriga a identificar os proprietarios
desses factores. Ha factores de producdo cujos proprietarios, pela propria natureza
destes factores, sdo individuos, como é o caso do factor trabalho. Relativamente a
outros factores (capital ndo humano), ja ¢ dificil, em algumas situagdes, fraccionar
essa propriedade por individuos distintos, surgindo muitas vezes como propriedade

comum a varios elementos (individuos) da familia. Mesmo nao considerando aspectos

Capitulo 7 — Distribui¢do do rendimento, concentragdo e desigualdade 197



Pereirinha, J. (2008) Politica Social: fundamentos da actuacdo das politicas publicas.

legais em que obviamente assim € (caso de regime de comunhdo de bens num casal),
ha razdes de natureza sociologica ou econdmica para que a propriedade comum

dentro da familia seja considerada uma regra.

Vejamos melhor esta situacdo em termos econdomicos (que € a que neste momento nos
interessa considerar). Analisemos o conceito de propriedade. Quando falamos em
direito de propriedade de um factor de producdo estamos a referir-nos ao direito a sua
alienacdo e ao direito a fruicdo dos resultados economicos da sua utilizacdo. Entdo
para a analise da reparti¢do do rendimento, a escolha devera recair numa unidade que
seja facilmente identificavel como um centro autonomo de decisdo relativamente aos
seguintes aspectos fundamentais: (a) decisdo quanto a alienagdo (venda, doagdo,
heranca, ou qualquer outra forma de transmissdo do direito de propriedade a outrém);
(b) decisdo quanto a utilizacdo, isto ¢, quanto aos servigos destes factores que os seus
proprietarios pretendem disponibilizar para uso no processo produtivo; (c) decisdo
quanto a sua aquisicdo. A familia, no sentido acima referido, ¢ uma unidade de

decisdo autdbnoma nestes trés aspectos.

Vejamos o que se passa relativamente ao capital humano. A decis@o quanto a sua
"aquisi¢ao" (ou seja, aumento da dotagdo em capital humano) é normalmente tomada
no contexto da familia (a decisdo de prolongamento do periodo de estudos dos
individuos que a compdem ¢ determinada pelo rendimento familiar, pelos valores
socio-culturais presentes na familia, etc). A decisdo quanto a sua utilizagdo (decisdo
quanto a participacdo na vida activa, nimero de horas disponiveis para trabalhar, etc)
¢ também influenciada por factores econdmicos e ndo econdmicos que actuam ao
nivel familiar (por exemplo, o emprego feminino, fungdo do niimero e idade dos
filhos). No que respeita ao capital ndo humano, a decisdo quanto a sua aquisi¢do ou
alienacdo tem também que ver com factores econdmicos ou outros que fazem
frequentemente sentido ao nivel da familia no seu conjunto (intengdo de obter mais
rendimento, ou alterar a forma de detencdo da riqueza, por exemplo). Mas também,
neste caso, a fruicdo dos resultados da sua utilizagdo (o rendimento correspondente
obtido) vai contribuir para um rendimento total utilizavel pelos membros da familia,
cuja decisdo ndo é, frequentemente, direito exclusivo do seu proprietario juridico,

mesmo quando este for um individuo especifico da familia.
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Quando consideramos a passagem do rendimento primario a rendimento disponivel
dos particulares, ha que explicitar a natureza dos mecanismos da redistribuigdo do
rendimento que seguem frequentemente uma logica de familia e ndo de individuo. O
exemplo mais 6bvio ¢ o da imposi¢do directa (em Portugal, o IRS) com incidéncia
sobre o rendimento familiar. Mas outros ha, a analisar noutros contextos, em que esta
mesma logica faz sentido considerar. Mas, caminhando um pouco mais, a decisdo
quanto a utilizagdo do rendimento disponivel (em consumo e em poupanga) segue

também, em muitos casos, uma logica de decisdo familiar.

Ha assim razdes para a escolha da familia e ndo dos individuos, como unidade de
observacao da reparticdo do rendimento primario, dos mecanismos de redistribuicao

do rendimento e da distribui¢do do rendimento disponivel.
unidade temporal de medida do rendimento

Vejamos agora o segundo aspecto referido, isto é, a unidade temporal de medida do
rendimento. Também a este respeito devemos explicitar os critérios que devem estar
presentes na sua escolha e a sua justificagdo economica. Relacionando o rendimento
primario das familias com a producdo, nos termos em que ja foi suficientemente
explicado, um critério logico para medir o rendimento primario serd em termos do
mesmo periodo em que exprimimos os agregados macroeconomicos de medicao da
actividade econdmica, normalmente o ano (no caso da Contabilidade Nacional anual,
como ¢ o caso em Portugal). Mas ha outros critérios a ter em conta, um deles
relacionado com a periodicidade de aufericdo dos rendimentos e de actuacdo dos
mecanismos de redistribuicdo do rendimento. Se ¢ certo que alguns rendimentos sdo
auferidos mensalmente (os salarios e ordenados, por exemplo), ja outros rendimentos
sdo recebidos com periodicidade anual (distribuicdo de lucros aos proprietarios das
empresas). E, por outro lado, referindo os mecanismos de redistribui¢do como, por
exemplo, os impostos directos, se ¢ certo que em muitas situagdes ha retengdo na
fonte mensalmente, os "acertos" para a determinacdo dos impostos sdo feitos com

periodicidade anual (pensemos no IRS, por exemplo).

Entdo, por todos estes motivos, ha fortes razdes para considerar o rendimento anual
como unidade de medida do rendimento. Mas poderiamos considerar outras razdes

para esta escolha. Podemos admitir que, para certas decisdes de utilizagdo do
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rendimento, seja anual (ou até de periodicidade superior ao ano) o periodo de

referéncia usado pela familias para tomar decisoes.

Numa analise das desigualdades do rendimento, o facto de considerarmos diferentes
periodos de medida poderd ter implicagdes diferentes na avaliacdo dessa
desigualdade, se as familias tiverem periodicidades diferentes na auferi¢do dos seus
rendimentos, ou se neclas se manifestarem fendmenos de sazonalidade ou de
irregularidade nessa obtencdo dos seus rendimentos. Podendo ndo ser, neste caso, o
"ano" o melhor periodo de referéncia, pode admitir-se que, ao considera-lo, possamos
garantir uma melhor comparabilidade entre as familias (isto ¢, compensarem-se, ao

nivel do ano, tais fendmenos sazonais ou de irregularidade dos rendimentos).

Vejamos, de novo, o Quadro 7.3. Em 2005 as cerca de 3,5 milhdes de familias
portuguesas tiveram um rendimento disponivel de um pouco mais de 105 mil milhdes
de euros. Este rendimento permitiu-lhes realizar, nesse ano, despesas de consumo de
cerca de 97 mil milhdes de euros. Foi este rendimento, cuja origem foi globalmente
descrita, assim utilizada em consumo, que permitiu a estas familias satisfazerem as
suas necessidades, tal como as suas preferéncias ditam e os seus or¢amentos
familiares permitem. Mas nem todas o conseguem igualmente, havendo diferencas
que ndo sdo aceitaveis socialmente. Isto é, em que ha desigualdade de bem-estar.
Nalguns casos, esse rendimento ndo permitiu, a algumas familias, realizar os direitos
sociais que s2o socialmente aceites e consagrados no quadro legal que os fixou. Isto &,
ha familias pobres ou em situacdo de exclusdo social. O rendimento é, pois, uma
variavel central na analise social que permite entender a necessidade de actuagao da
Politica Social. Mas ¢ também o rendimento que permit entender as possibilidades
econdmicas para serem concebidas e realizadas politicas sociais, atendendo a base
econdmica em que assenta, pela tributacao ou contribuigdes directas para sistemas de
protecgdo social, o seu financiamento. Recorrendo de novo ao Quadro 7.3, as familias
portuguesas pagaram ao Estado, em 2005, um pouco mais de 8 mil milhdes de euros
de impostos directos, que ndo tém uma afectacdo directa a producao de bem-estar,
mas que constitui a base econdmica que o permite. Mas pagam também cerca de 23
mil milhdes de euros de contribui¢des para a seguranga social, isto é, cerca de 22% do
seu rendimento disponivel, neste caso financiando directamente o sistema de

proteccdo social, segundo regras que veremos noutro contexto, quando analisarmos o
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funcionamento do Estado-providéncia. Também ndo ¢ igual a contribui¢do das varias
familias para o financiamento das politicas sociais do Estado. Como vimos atras, ¢é
muito relevante conhecermos o efeito, em termos de equidade, que resulta da forma
como essa contribuigdo ¢ feita (equidade no financiamento). Podemos entdo dizer que
a analise da distribui¢do do rendimento pelas familias ¢ uma analise crucial para a

Politica Social.
7.3. Concentracao do rendimento. Curva de Lorenz

Na sec¢do anterior apresentamos a familia (agregado doméstico privado, household)
como unidade de observagdo do rendimento, e apresentdmos justificacdes para essa
escolha. Vamos agora ver como fazer uma descricdo das diferengas inter-familiares

do rendimento, usando para o efeito um adequado instrumento analitico.

Consideremos que numa economia existem n familias, e representemos por Xj o
rendimento da familia 7, para i = 1, ..., n. O rendimento xj (que pode ser, consoante a
natureza da andlise que queiramos realizar, rendimento primdrio, rendimento
disponivel, ou qualquer outro conceito de rendimento) ¢ o valor, para a familia i, de
um atributo dessa familia, o atributo X, rendimento. Poderiamos considerar outros
atributos: a dimensdo S (nimero de individuos que a compdem), o valor da sua
ziqueza W, a idade do chefe de familia, A, a categoria socioecondémica do chefe de
familia CS, etc. Entdo, consideramos que a cada familia i correspondem valores

concretos para um conjunto de atributos que consideramos para a sua caracterizagao:
familia i: valores dos atributos xj , sj, Wi, aj,CSj , ...
O rendimento ¢ um desses atributos. Vejamos a natureza desses atributos.

Alguns desses atributos sdo ordendveis, no sentido em que podemos dizer que uma
familia tem um valor para certo atributo igual, superior, ou inferior ao de outra. Estdo
nesta situacdo o rendimento primario da familia e qualquer das suas componentes, a
idade do representante, a dimensdo da familia, por exemplo. J4 para outros atributos
(como, por exemplo, a regido ou a categoria socioecondémica do representante) a sua

ordenagdo, com o significado referido, nao faz sentido.
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Outros atributos, embora ordendveis, ndo sdo somaveis, isto €, ndo se pode obter o
valor total do atributo para o conjunto das familias ou, sendo possivel obter tal soma,
esta soma estd destituida de sentido econémico. Por exemplo, ndo faz sentido somar
as idades dos representantes das familias, embora se possam ordenar as familias

segundo a idade do seu representante.

Alguns dos atributos ordendaveis sdo igualmente somdveis, isto €, permitem que se
obtenha o valor total do atributo para o conjunto das familias e esta soma tem sentido
economico. Estad nesta situagdo o rendimento, em qualquer das acepcdes que
consideramos. Outro atributo igualmente ordenavel e somavel ¢ a dimensdo da
familia: as familias podem ser ordenadas segundo o nimero de individuos que as
compdem, ¢ a soma origina o numero total de individuos para o conjunto dessas

familias.

Interessa-nos analisar as diferencas entre as familias relativamente ao valord destes
atributos. Nem todos tém igual importancia para certos objectivos de analise. Vamos

centrar a nossa aten¢do, como sabemos, no atributo “rendimento”, X.

Uma forma de analisar o grau de heterogeneidade das familias relativamente a alguns
atributos, designadamente do rendimento, consiste em ver em que medida o valor
total desse atributo se encontra concentrado entre as familias. Isto €, interessa-nos
saber como se reparte, entre as familias, o valor total desse atributo: se o valor desse
atributo se encontra igualmente repartido entre todas elas, se algumas familias tém

uma propor¢ao superior a outras do seu valor total, etc.

Visto desta forma, o conceito de concentracdo de um atributo s6 faz sentido para
aqueles atributos que satisfazem simultaneamente os dois critérios acima referidos:
serem ordendveis e serem somdveis. Vemos entdo que os rendimentos (o rendimento
primario da familia e cada uma das suas componentes, o rendimento disponivel) sao
atributos da familia que permitem este tipo de analise. E as mesmas propriedades se
verificam também relativamente ao atributo “riqueza” ou o atributo "dimensao" da
familia. Ja outros atributos, como a “idade do chefe de familia”, ndo faz sentido: ¢

algebricamente somavel, mas a soma de idades faz pouco, ou nenhum, sentido.
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Para certos efeitos de analise, podemos estar interessados em relacionar a forma como
dois atributos se encontram concentrados entre as familias (por exemplo, a riqueza e o
rendimento). Por exemplo, em que medida as diferencas de rendimento entre as
familias resulta do facto de a riqueza (o patriménio das familias) estar muito
concentrado? Por outro lado, o valor de um dado atributo pode variar no tempo e
podemos estar interessados em comparar em anos sucessivos a concentragdo desse
atributo (por exemplo, podemos estar interessados em comparar a concentragdo do
rendimento das familias portuguesas em 2000 e 2005). Ou podemos estar interessados
em comparar a concentragdo de um dado atributo para duas populagdes diferentes
(por exemplo, a concentragdo do rendimento primario das familias em Portugal
(medido em euros) e no Reino Unido (medido em libras esterlinas) em 2000. Estamos,
em qualquer dos exemplos dados, a comparar concentragdes de atributos expressos
em unidades diferentes. Para que essa comparagdo se possa fazer € necessario
proceder a transformagdes das unidades, sem o que tais comparagdes ndo se podem

efectuar.

Uma dessas transformacgdes, que permite ultrapassar tais dificuldades, consiste num
processo de normalizagdo, usando como variavel para representar ¢ medir a
concentragdo de um atributo a propor¢do do valor total do atributo que corresponde a
cada familia. Esta varidvel sera entdo um nimero puro, que se situara no intervalo
[0,1], qualquer que seja o atributo cuja concentragio estivermos a analisar. E um
procedimento como este que se fara de seguida, usando para o efeito o conceito de
curva de Lorenz como instrumento analitico para representar a concentragdo de um

atributo.

Na andlise que segue vamos considerar um unico atributo das familias: o
(13 b » ~ . . . .
rendimento” (sem se fazer referéncia a que conceito de rendimento, pois a

metodologia que vamos descrever se aplica a qualquer deles).

Comecemos por considerar o rendimento das familias, isto €, x; , parai =1, ..., n, e
vamos admitir que Xx; > 0, qualquer que seja i, representa o rendimento da familia 1. E
possivel proceder a uma ordenag@o das familias segundo este atributo. Consideremos
as familias ordenadas de forma ndo-decrescente do valor deste atributo (o rendimento

primério), obtendo-se assim o vector:
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(76) (Xia---’x;,"'9x;1)

sendo x,<..<x;<...<x,. Vamos admitir que o valor deste atributo é positivo (isto &,

ndo existem valores negativos nem nulos para o rendimento).

Podemos igualmente obter o total do rendimento das familias, como soma dos

rendimentos de todas as familias:
7.7) ZXi >0
i=1

Podemos agora construir duas variaveis Y e Z e associar a cada familia i o par de

valores para estas varidveis, (yj , zj), com o seguinte significado:

- yj € a proporcao das familias que tém um valor para o atributo considerado

(rendimento) inferior ou igual a x; ;

- zj ¢ a propor¢ao do valor total do atributo (rendimento) das familias com

rendimento inferior ou igual a x; .

Podemos entdo construir a fungdo: Z = z(Y) em que Y € ]0,1] e Z €]0,1] e

representemos graficamente esta fungao, na Figura 7.1.

Nesta figura, a variavel Y ¢ representada no eixo das abcissas e a variavel Z no eixo
das ordenadas. Vamos ainda introduzir duas generalizacdes nesta representagdo: i)
vamos introduzir o ponto (0,0), isto é, prolongar a representagdo desta funcao,
iniciando-a a partir da origem dos eixos; ii) vamos representar esta fun¢cdo como uma
funcdo continua. Vamos designar por curva de Lorenz do rendimento das familias

esta representacdo grafica da funcdo Z = z (Y), e veremos que esta curva representa a

concentra¢do do rendimento das familias.
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Figura 7.1

Fagamos a interpretacdo da curva de Lorenz representada na Figura 7.1.
Consideremos, para o efeito, um dado ponto A da curva. A este ponto orresponde o
valor y; para a varidvel Y e o valor z; para a variavel Z. Isto significa que: i) a
propor¢ao yj de familias de mais baixo rendimento corresponde a propor¢do zj do
rendimento total; esta interpretacdo corresponde a "leitura" da curva a partir do ponto
(0,0); i) a proporcdo (1 - yj) de familias de mais elevado rendimento corresponde a
propor¢do (1 - zj) do rendimento total; esta interpretacdo corresponde a "leitura" da

curva a partir do ponto (1,1).
Esta fungdo apresenta as seguintes propriedades:

a) Z(0) = 0, o que significa que ndo existe nenhuma familia com rendimento inferior a

RPF} , e portanto a "nenhuma" familia corresponde "nenhum" rendimento;

b) Z(1) =1, isto ¢, a familia com mais elevado rendimento estd associado, segundo a
forma de construcdo da variavel z, o rendimento total (recorde-se que estamos a
associar a cada familia, ndo o "seu" rendimento mas o rendimento acumulado até esta

familia, inclusive, em proporcao do rendimento total);
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c) A fungdo Z(Y) € crescente, isto €, a medida que a propor¢do das familias vai
aumentando (para niveis mais elevados do rendimento), a propor¢do do rendimento

acumulado vai também aumentando;

d) Z(Y) < Y, isto ¢, estando as familias ordenadas de forma nao-decrescente do seu
rendimento, ao considerarmos qualquer familia i, a propor¢do do rendimento total das
familias com rendimento inferior ou igual a x; ¢ inferior ou igual a propor¢ao dessas
familias no total. Ou seja, a curva de Lorenz encontra-se "abaixo" ou sobre a recta dos

45° representada no grafico.
e) A fungdo Z(Y) € convexa, isto ¢, para h > 0, tem-se:
(7.8) z(y; +h)—z(y, +h) 2 z(y, +h) —z(y;)

0 que significa que, para sucessivos aumentos, de igual valor, da proporcido de
familias, os aumentos correspondentes da propor¢do do rendimento total vdo sendo
cada vez maiores. Repare-se que esta propriedade resulta da forma como foram
construidas as varidveis Y e Z, a partir da ordenacdo das familias de forma nao-

decrescente do seu rendimento.

Podemos agora ver como é que esta curva nos da informacéo sobre a concentracdo do
rendimento familiar. Observemos o significado da diagonal do quadrado na Figura.
Ela representa a "linha de igual distribuicdo", e é facil perceber a razdo. Se todas as
familias tivessem o mesmo rendimento, a qualquer propor¢do de familias que
considerassemos corresponderia igual propor¢ao do rendimento total. Basta que uma
das familias tenha um rendimento diferente das demais para que a curva de Lorenz
ndo coincida com a linha de igual distribui¢do. Pode verificar-se também que, quanto
maior for a concentragdo do rendimento ou, dito de outro modo, quanto mais
concentrado se encontrar o rendimento nas familias de rendimento mais elevado, mais

afastada se encontrara a curva de Lorenz relativamente a linha de igual distribuiggo.

Observemos outra propriedade da curva de Lorenz: a sua independéncia da escala do
rendimento. Uma vez que normalizamos as unidades em que estdo expressas as
variaveis Y e Z (que sdo, respectivamente, propor¢des de familias e de rendimento,

portanto niimeros absolutos situados no intervalo [0,1], e portanto ndo dependentes da
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unidade em que medimos o atributo cuja concentracdo estamos a analisar), daqui
resulta que: 1) a curva de Lorenz se mantém invariante com mudangas de unidade em
que medimos o atributo; ii) no caso que estamos a analisar, em que o atributo é o
rendimento das familias, a curva de Lorenz mantém-se invariante com a unidade em
que medimos o rendimento (seria indiferente medir o rendimento em euros, dolares,
libras esterlinas, ou qualquer unidade monetaria por transformacdo através de uma

taxa de cambio).

Daqui resultam importantes consequéncias em termos analiticos: podemos comparar
curvas de Lorenz da reparticdo do rendimento correspondentes a diferentes paises,
expressas em diferentes unidades monetérias. Podemos igualmente comparar curvas
de Lorenz correspondentes a reparticdo de rendimento para um pais em periodos
diferentes, correspondentes a valores totais de rendimento diferentes. Isto ¢, a
propriedade de independéncia da escala do rendimento permite efectuar comparagoes

da reparti¢do do rendimento no espaco e no tempo.

Ha dois tipos de comparagdes de distribui¢des de rendimento que importa considerar
e que a curva de Lorenz, tal como foi apresentada, permite. Vamos comecar pela mais
facil: comparar graus de concentrag¢do dessa distribuicdo. De seguida, vamos ver em
que medida permite comparar niveis de bem-estar. Vejamos a diferenga entre as duas
perspectivas. A primeira (concentragdo) ¢ de natureza eminentemente estatistica.
Refere-se a forma como o rendimento total se reparte entre as familias. A segunda
(comparacdes de bem-estar) ¢ de natureza normativa. Refere-se ao bem-estar social
que algum avaliador social, com base em certos juizos de valor, atribui a um estado
social caracterizado por uma situacdo em que, naquela sociedade existe aquele
rendimento total, repartido como esta entre as familias. Vamos analisar cada um deste

aspectos.

7.4 Curva de Lorenz e comparacdes da concentracio

A curva de Lorenz constitui uma forma de proceder a uma ordenacdo de repartigdes
de rendimento no que respeita a sua concentragdo. Um critério de comparacao de duas
reparti¢des do rendimento pode ser utilizado quando existir "dominagdo a Lorenz" de
uma reparticdo do rendimento relativamente a outra. Vejamos o que isso significa.

Para o efeito observemos a Figura 7.2.
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Figura 7.2

Consideremos uma reparticdo do rendimento [1] a qual corresponde uma curva de
Lorenz Z (Y), que vamos representar na figura como L. Consideremos uma outra
reparti¢do do rendimento [2] a qual corresponde a curva de Lorenz Z,(x) e que vamos
representar na figura como L,. Pode trata-se da reparticdo do rendimento disponivel
das familias portuguesas em 2000 e em 2005, que nds queiramos comparar para
investigarmos sobre a evolucdo, nesse periodo, da concentracdo do rendimento das
familias. Mas pode também tratar-se do rendimento familiar em dois paises distintos:
Portugal e os EUA, por exemplo. Neste caso o valor do rendimento total esta medido
em unidades monetarias diferentes, euros e dolares. Aém disso, a magnitude do
rendimento total ¢ muito diferente. Vamos ver que podemos comparar concentragdes

de rendimento, mesmo nestas condi¢des.

Consideremos um dado valor y; para a variavel Y. A esta propor¢do y; de familias
corresponde a propor¢do Z (yj) do rendimento total na reparti¢do do rendimento [1] e
a propor¢do Z,(yj) do rendimento total na reparticdo do rendimento [2], em que se

tem:

(7.9) Z,(yi) >Z,(y})
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Neste caso diz-se que, no ponto yj, a reparticdo do rendimento [1] € mais concentrada

do que a reparti¢do do rendimento [2].

Vamos procurar interpretar o conceito de concentracdo do rendimento através da
leitura mais atenta das duas curvas. A proporgio y; de familias de menor rendimento
corresponde uma propor¢do Z,(y;) do rendimento total na reparti¢do do rendimento
[1], que ¢ menor do que a propor¢do do rendimento total Z(yj) na reparticio do
rendimento [2]. Esta ¢ a leitura que pode fazer-se a partir do ponto (0,0). Mas pode
também fazer-se uma leitura a partir do ponto (1,1). Na reparti¢do do rendimento [1],
a que corresponde a curva de Lorenz L;, a propor¢do do rendimento (1 - y;) de
familias de maior rendimento corresponde uma proporgéo [1 - Z (yj)] do rendimento
total, que € superior a proporgéo [1 - Z (yj)] do rendimento total na reparti¢do do

rendimento [2], correspondente a curva de Lorenz L.

Nesta situacdo existe a possibilidade de comparar a concentragdo do rendimento da
reparticdo [1] com a da reparticdo [2] no ponto yj, € € possivel proceder a uma
ordenagdo das duas reparticdes do rendimento, em termos da concentragdo, nesse
ponto. Existe, neste caso, uma situagdo de dominacdo a Lorenz da reparticdo do

rendimento [2] relativamente a reparti¢do do rendimento [1] no ponto yj.

Diz-se que existe dominagdo a Lorenz da reparti¢do do rendimento [2] relativamente a

reparticdo do rendimento [1] ao longo da curva, se se verificar a seguinte situacao:
(7.10) VY, Zy(y1) > Z,(y;) 5 parayj € ]0,1]

No caso de a reparti¢do do rendimento [2] ter dominancia a Lorenz sobre a reparticao
do rendimento [1] ao longo da curva, a curva de Lorenz Z(Xj) encontra-se mais
proxima da recta de igual distribui¢do relativamente & curva de Lorenz Z (xi) em
todos os pontos. Pode entdo dizer-se que a reparticdo do rendimento [2] apresenta

uma menor concentra¢do do que a reparti¢do do rendimento [1].

Mas observe-se agora a Figura 7.3, onde se encontram representadas as curvas de
Lorenz Z,(yj) e Z,(yj) que se intersectam no ponto A. Neste caso o critério de
dominagdo de Lorenz ndo se aplica e ndo estamos em condi¢des de poder comparar a

reparticdo do rendimento [3] com a reparticdo do rendimento [4], ¢ proceder a sua
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ordenagdo em termos de concentragao do rendimento, usando a curva de Lorenz.

Vejamos porqué.

Z
S ‘ Z(Y)
1
a
I :
/
Z(y) ’
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Figura 7.3

Pode verificar-se que existe dominagdo a Lorenz da reparticdo do rendimento [3]
sobre a reparticdo do rendimento [4] para todos os valores de y <y, , sendo ya 0
ponto de interseccdo das duas curvas; mas existe dominag@o a Lorenz da reparti¢do do
rendimento [4] sobre a reparti¢do do rendimento [3] para todosos valores de y > yq .
O critério de Lorenz é assim um critério incompleto de ordenagdo: s6 permite
comparar sem ambiguidade duas reparti¢des do rendimento (isto €, proceder a sua
ordenagdo em termos da concentracdo do rendimento) quando as respectivas curvas

de Lorenz ndo se intersectam.

Hé duas propriedades da curva de Lorenz que tém grande importancia para as analises
comparativas da distribuicdo do rendimento, em resultado de duas possiveis
alteracdes: 1) efeito, sobre a curva de Lorenz, de um aumento do rendimento que seja
proporcionalmente igual para todos os rendimentos (i.e., multiplicarmos todos os
rendimentos por uma constante superior a unidade). ii) o efeito, sobre a curva de
Lorenz, de um aumento do rendimento de valor absoluto igual para todos os
rendimentos (i.e., aumentarmos todos os rendimentos por adi¢do de um valor

constante).
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Vejamos a primeira situagdo. Imaginemos que procediamos a uma alteracdo da
reparti¢do inicial do rendimento, multiplicando os rendimentos de todas as familias
por uma constante positiva. Que efeito teria sobre a curva de Lorenz? De facto a
curva de Lorenz manter-se-ia inalterada, e ¢ facil ver porqué. O rendimento total
aumentaria (multiplicado por essa constante), mas a ordenagdo das familias pelo seu
"novo" rendimento manter-se-ia inalterada relativamente a ordenacao pelo rendimento
inicial. Por outro lado, a proporcdo desse rendimento total correspondente a cada
familia manter-se-ia inalterada, pois o rendimento de cada familia &€ multiplicado por

essa mesma constante. As curvas de Lorenz sobrepor-se-iam.

Vejamos agora a segunda situacdo Imaginemos que adicionamos um valor constante
positivo aos rendimentos de todas as familias. Que efeito isso tem sobre a
concentragdo do rendimento, e sobre a curva de Lorenz? Reparemos que um aumento
de igual valor para todas as familias significa um aumento proporcional maior nas
familias com um rendimento menor (e, obviamente, um aumento proporcional menor
nas familias com rendimento mais elevado). Ora isso traduz-se numa alteragdo da
propor¢ao do novo rendimento total correspondente as diferentes familias. As familias
com menor endimento terdo uma propo¢do do rendimento total superior. Por ouro
lado, a ordenacdo das familias pelo rendimento mantém-se. Isto implica uma
diminui¢do da concentragdo do rendimento. A nova distribuicdo do rendimento

dominara a Lorenz a distribuicao inicial.

Poderiamos fazer um raciocinio semelhante para o caso de a todas as familias ser
subtraido um montante igual de rendimento e verificariamos que isso se traduziria
numa curva de Lorenz mais afastada da diagonal principal, correspondente a uma
maior concentracdo do rendimento apos esta subtragdo ser realizada uniformemente a

todas as familias.

7.5 Curva de Lorenz e comparacdes de bem-estar

As curvas de Lorenz também podem ser utilizadas para comparar distribui¢cdes de
rendimento em termos de bem-estar. Vamos ver atentamente o que tal significa e em
que condigdes este tipo de comparagdo se pode realizar. Notemos, a partida, que este
proposito de analise comparativa vai introduzir, nesta analise, uma dimensdo

normativa que, até agora neste capitulo, ainda ndo teve. Deixaremos assim de utilizar
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a curva de Lorenz como mero instrumento de descricdo estatistica ¢ de medicao da
concentra¢do de um atributo (rendimento) para a utilizar como instrumento de

ordenagdo de bem-estar.

Um importante resultado tedrico devido a ATKINSON (1970) permite, em certas
condi¢des, interpretar a dominagdo a Lorenz como critério de ordenacdo de bem-estar.
Ficou conhecido na literatura econdmica por “teorema de Atkinson”, e pode ser
descrito do seguinte modo. Consideremos duas distribui¢des de rendimento, A e B,

com a mesma média, p,=p,, € admitamos que queremos comparar as duas

distribuicdes em termos de bem-estar. Isto é, queremos saber se a distribuicdo A
atribuimos maior, menor ou igual nivel de bem-estar comparativamente a distribuigdo
B. Esta questdo ¢ muito relevante na analise social. Podemos querer comparar dois
estados sociais relativos a mesma sociedade: por exemplo, os niveis de bem-estar de
um pais ao longo do tempo, ou as alteragcdes de bem-estar resultantes de uma medida
de politica. Ou podemos querer comparar niveis de bem-estar entre dois paises
distintos. Devemos ter presente que se esta a considerar que o bem-estar depende do
rendimento ¢ da sua distribuicdo, ¢ apenas destes dois factores. Ignoramos, nesta
avaliacdo do bem-estar (por ser irrelevante para essa comparagdo), outros factores que

influenciam o bem-estar.

O Teorema de Atkinson afirma que “a dominagdo a Lorenz é condigdo necessaria ¢
suficiente para que duas distribuicdes com a mesma média sejam comparaveis em
termos de bem estar, obtido este como valor esperado de qualquer func¢ao de utilidade

crescente e estritamente concava”.

Vejamos agora o que significa. Em primeiro lugar, que essa comparagdo s6 se pode
fazer para distribui¢des do rendimento com a mesma média. As diferencas de bem-
estar dependem ent3o exclusivamente da distribuicdo do rendimento. Em segundo
lugar, que o nivel de bem-estar da sociedade € obtido por agregacdo de utilidades
individuais, com base numa fun¢do de utilidade que depende do rendimento, é
crescente com o rendimento (i.e., quanto mais elevado o rendimento tanto maior o
nivel de utilidade) e concava (i.e., a medida que o rendimento aumenta, variagdes

iguais de rendimento originam variagdes descrescentes da utilidade). Recorde-se o

Capitulo 7 — Distribui¢do do rendimento, concentragdo e desigualdade 212



Pereirinha, J. (2008) Politica Social: fundamentos da actuacdo das politicas publicas.

conceito de fungdo de bem-estar no capitulo 3, e as varias formulagdes de funcdo de

bem-estar social obtidas por agregagdo de utilidades individuais, ai apresentadas.

O que este Teorema afirma é que, nestas condigdes, a ordenacdo de duas distribui¢des
de rendimento segundo o critério de dominacdo a Lorenz é a mesma que se obteria
usando o procedimento acima e com base numa fun¢do de bem-estar como a que foi
descrita. Por exemplo, se o rendimento médio do pais A for igual ao rendimento
médio do pais B e se, além disso, a distribuicdo do rendimento do pais A dominar a
Lorenz a do pais B, como esta descrita na Figura 7.2, pode dizer-se que, para qualquer
avaliador do bem-estar cujos juizos normativos se traduzam numa func¢do de bem-
estar crescente e concava (ver acima o seu significado), o pais A tem um nivel de

bem-estar superior ao do pais B.

O Teorema de Atkinson permite, portanto, dar conteudo econdmico ao critério de
dominagdo a Lorenz. Mas ndo permite, em geral, comparar em termos de bem-estar
duas fungoes de distribuicdo com médias diferentes. Mas, se atendermos a natureza
crescente, com o rendimento, da utilidade e do bem-estar social, podemos afirmar que
se a distribuicdo do rendimento A dominar a Lorenz a distribui¢do do rendimento B e
se o rendimento médio da distribui¢do A for igual ou superior ao da distribuicao B, o
bem-estar de A ¢ superior ao bem-estar de B. Mas nada se pode dizer se, nestas
condig¢des, o rendimento médio da distribuicdo A for inferior ao de B. Por outro lado,
a ordenacdo em termos de bem-estar ndo pode ser feita no caso de, mesmo que

tenham a mesma média, as curvas de Lorenz se intersectarem.

Para resolver a indeterminacdo resultante da impossibilidade de ordenagdo devido a
intersec¢ao das curvas de Lorenz, como esta representado na Figura 7.3, SHORROCKS
(1983) propds uma solugdo que foi conhecida como Teorema de Shorrocks. Assenta

no conceito de Curva de Lorenz Generalizada.

Admitamos que temos uma representagao da Curva de Lorenz de uma distribuicdo de

rendimento de média u. A curva de Lorenz dessa distribuicdo é, como vimos atras,
dada pela fn¢do Z = Z(Y), em que Y € ]0,1] ¢ Z €]0,1]. Seja agora a fungdo
GZ(Y)=pZ(Y),em que Y € ]0,1] e CZ €]0, u]. A fungdo GZ(Y) designa-se por

Curva de Lorenz Generalizada da distribui¢do do rendimento. Estd reprsentada na
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Figura 7.4, para duas distribuicdes de rendimento: a distribuicdo do rendimento A,

com média p, , € a distribuigdo do rendimento B, com média p,, em que pz<p, .

W4

Figura 7.4

Nesta figura, a generalizagdo da Curva de Lorenz ¢ evidente. Em ordenadas deixa de
estar repesentada, de forma normalizada, a frequéncia acumulada do rendimento,
situada no intervalo [0, 1], para passar a estar a sua multiplicagdo pela média da
distibui¢do. Surge também bastante Obvio, como resultado desta generalizagdo, o
conceito de dominacdo a Lorenz Generalizada. No caso representado na Figura 7.4, a
distribuicdo A domina a Lorenz Generalizada a distribui¢do B, mesmo que as curvas

de Lorenz se intersectassem, como na Figura 7.3.

O Teorema de Shorocks afirma que “a domina¢do a Lorenz Generalizada é condigdo
necessaria e suficiente para que duas distribuigdes sejam comparaveis em termos de
bem estar, obtido este como valor esperado de qualquer fungdo de utilidade crescente

e estritamente concava”.
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No caso representado na Figura 7.4, o nivel de bem-estar da distribuicdo A € superior
ao nivel de bem-estar da distribuicdo B. Com base neste teorema ¢ possivel comparar,
em termos de bem-estar, distribuigdes de rendimento cujas curvas de Lorenz se
intersectem, desde que as Curvas de Lorenz Generalizadas ndo se intersectem.
Levanta-se assim uma indeterminacdo nas possibilidades de ordenagdo normativa de

distribuicdes do rendimento.
7.6 Concentracao como desigualdade: o indice de Gini

Vamos agora retomar a questdo, enunciada no inicio deste capitulo, da medicdao da
desigualdade da reparticdo do rendimento. Comecemos por estabelecer uma nogéo,
que desenvolveremos mais adiante, sobre o conceito de desigualdade do rendimento.
Esse conceito traduz uma apreciacdo normativa sobre essa distribuigdo. Ha
desigualdade da distribui¢do do rendimento quando essa distribuigdo, observada na
sociedade, ¢ diferente da distribuicao (hipotética) do rendimento considerada 6ptima,
ou justa, ou equitativa. Trata-se de uma forma muito genérica de apresentar o
conceito, pois deixa em aberto o que se entende por uma reparti¢do equitativa, ou
justa, o que s6 podera ser abordado quando, no préoximo capitulo, retomarmos a nogao
de bem-estar associada a uma distribuicdo do rendimento, como ja o fizémos na

seccao anterior.

Uma forma vulgarmente usada para medir a desigualdade consiste em considerar que
a distribuicdo Optima, justa ou equitativa do rendimento ¢ a que se traduz em
igualdade absoluta (no sentido aritmético) do rendimento entre todas as pessoas na
sociedade. Se aceitarmos esta concepg¢do (muito discutivel, como adiante evremos),
ha desigualdade do rendimento sempre que se observarem diferengas inter-pessoais
do rendimento. O que significa que uma reparti¢cdo do rendimento ¢é equitativa quando
for ndo concentrada, isto ¢, se todas as pessoas tiverem igual rendimento, bastando
que apenas uma pessoa tenha rendimento diferente das restantes para termos uma

reparticdo desigual do rendimento.

Vista segundo esta concepgdo, uma representacdo possivel da desigualdade consiste
na andlise do grau de concentracdo do rendimento, sendo a curva de Lorenz um
instrumento analitico adequado para a representar. Podemos entdo encontrar, como

medida de desigualdade, um indicador do grau de concentragdo do rendimento.
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Um indicador possivel da concentragdo consiste (Figura 7.1) em calcular o racio entre
a area situada entre a curva de Lorenz e a recta de igual distribuicdo e a area do
triangulo onde se encontra inscrita. E uma das possiveis formas para medir a
“distdncia” entre a curva de Lorenz (concentragdo existente) e a recta de igual
distribuicdo (auséncia de concentragdo). Podemos assim afirmar, usando este
procedimento, que a desigualdade (vista agora como sinénimo de concentragdo) ¢é
nula quando todas as pessoas tiverem o mesmo rendimento, ¢ maxima (=1) quando a
concentracdo for maxima, isto €, a situagdo em que apenas uma pessoa tiver todo o

rendimento.

Designa-se por Indice de Gini, que vamos representar por G, esta medida de
concentracdo. Repare-se que ela s6 assume a caracteristica de medida de desigualdade
se considerarmos, como reparticdo equitativa, uma reparticdo do rendimento
caracterizada por igualdade do rendimento entre todas as pessoas. Estamos, portanto,
perante um juizo de valor implicito no uso do indice de Gini como medida de

desigualdade: equidade ¢é sinonimo de igualdade dos rendimentos.

Pode ser definido de diferentes formas alternativas para uma populacao finita, ou de
uma amostra da populagdo, em que a distribui¢do do rendimento é representada pelo

vector:
(7.11) (Xpserer X pees X))
com Xi Sx'2 S...SX; S...x;]

teremos a seguinte expressao para o indice de Gini

(7.12) Gol4t_ 2 En (n—i+1).x;
n 2 o =l
n .x

Demonstra-se que o indice de Gini ¢ mais sensivel a variacdo dos rendimentos que

ocorram perto dos valores médios da distribuigdo.

Vamos ver uma aplicacdo dos conceitos analisando a evolucdo da distribuicdo dos
rendimentos em Portugal. O INE realiza quinquenalmente inquéritos as familias

inquirindo o seu rendimento auferido durante um ano. O Quadro 7.2 da-nos
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informacdo sobre o rendimento médio familiar (ADP) Portugal nos anos de 1989,
1995 e 2000, deflacionado pelo IPC de forma a informar sobre o seu poder aquisitivo
a precos de 2000, e o indice de Gini do rendimento familiar (ADP) nesses anos. e os
respectivos indices de Gini, respectivamente. Observemos a informac¢do dada. Trata-
se de uma analise que desenvolve (ainda que para anos diferentes, dada a natureza da
informagdo e a sua disponibilidade) a analise do rendimento disponivel das familias,

mostrado no Quadro 7.3. atrés, analisando agora a sua distribuicao.
Quadro 7.2

Indice de Gini do rendimento familiar em Portugal

1989 1995 2000
Rendimento médio
anual disponivel ADP 12981 15192 15959
(Euros pregos 2000)
indice de Gini 0,3169 0,3473 0,3481

Fonte: Rodrigues, C. (2002)

Entre 1989 ¢ 1995 ha um aumento do rendimento real disponivel, a pregos de 2000,
de 17%, isto é, de cerca de 2,7 % ao ano. Mas a concentragdo do rendimento aumenta,
medida pelo indice de Gini. Interpretando o indice de Gini como medida de
desigualdade, a desigualdade do rendimento aumentou entre 1989 e 1995. Se
quisermos apreciar a evolucdo do bem estar das familias portuguesas nesse periodo
ndo temos possibilidade de o fazer com bases nesta informagao, pois o teorema de
Atkinson ndo se pode aplicar: as médias do rendimento ndo sdo iguais e, comparando
as duas distribuicdes do rendimento, a que tem média mais elevada ¢ também a que
tem maior desigualdade. Vejamos os anos de 1995 e 2000. O rendimento real
disponivel estagnou: teve um crescmento médio anual de cerca de 0,05%. E a
desigualdade do rendimento, medida pelo indice de Gini, também se manteve
praticamente inalterado: apenas um ligeirissimo aumento, quase imperceptivel.
Seriamos levados a concluir que pouco, ou nenhum, progresso de bem-estar ocorreu
entre estes dois anos: estagnacdo do rendimento médio e inalteracdo da desigualdade.

Podemos concluir nestes termos?
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O Quadro 7.3 apresenta valores de percentagem de rendimento familiar por decis de

familias (grupos de 10% de ADPs ordenadas de forma crescente do seu rendimento) e

a Figura 7.5 apresenta as curvas de Lorenz dessa distribuicao.

Distribuicdo do rendimento dos ADPs em Portugal

Quadro 7.2

Deci o’ ADPs Percentagem rendimento  familiar Percentagem Acumulada

acum. 1989 1995 2000 1989 1995 2000
1 0,1000 0,0205 0,0198 0,0208 0,0205 0,0198 0,0208
2 0,2000 0,0355 0,0325 0,0325 0,0560 0,0523 0,0533
3 0,3000 0,0497 0,0451 0,0437 0,1057 0,0974 0,0970
4 0,4000 0,0628 0,0581 0,0571 0,1685 0,1555 0,1541
5 0,5000 0,0766 0,0721 0,0717 0,2451 0,2276 0,2258
6 0,6000 0,0918 0,0864 0,0868 0,3369 0,3140 0,3126
7 0,7000 0,1076 0,1044 0,1033 0,4445 0,4184 0,4159
8 0,8000 0,1287 0,1286 0,1256 0,5732 0,5470 0,5415
9 0,9000 0,1619 0,1642 0,1615 0,7351 0,7112 0,7030
10 1,0000 0,2648 0,2887 0,2969 0,9999 0,9999 0,9999

Fonte: Rodrigues, C. F. (2002)

A distribui¢ao do rendimento em 1989 domina a Lorenz a distribui¢do do rendimento

em 1995. Isto significa que a concentracdo do rendimento aumentou entre estes dois

anos. Essa evolucdo estd reflectida num aumento do indice de Gini. Nada se pode

dizer sobre a evolucdo do bem-estar em Portugal entre estes dois anos. Se o rendimnto

médio se tivesse mantido, poderiamos dizer, com base no teorema de Atkinson, que

teria havido uma redug¢dao do bem-estar. Mas o rendimento médio aumentou neste

periodo. Logo seremos inconclusivos em relagdo a esta comparagdo de bem-estar.

Entre 1995 e 2000 a evolugdo da distribui¢do do rendimento teve uma caracteristica

interessante. Ndo ha dominacdo a Lorenz de nenhuma destas distribui¢des. As curvas

de Lorenz intersectam-se.
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Figura 7.5

Logo, as distribuicdes de rendimento entre 1995 e 2000 ndo podem comparar-se em

termos de bem-estar, pois ndo se aplica o teorema de Atkinson.

Poderiamos tentar, aprofundando a andlise, a aplicacdo do teorema de Shorrocks.
através da representacdo da curva de Lorenz Generalizada. O Quadro 7.4 apresenta os
valores necessarios para essa representacdo. E na Figura 7.6 encontram-se

representadas as curvas de Lorenz Generalizadas para cada uma destas distribuicdes.

Observem-se os valores do Quadro e a sua representagdo grafica. Verifica-se que ha
uma dominagdo a Lorenz Generalizada da distribuicdo do rendimento de 1995 em
relagdo a 1989, o que significa que entre estes dois anos occoreu um aumento do bem-
estar das familias, avaliado nas condi¢des ditadas pelas hipoteses em que assentam o

Teorema de Shorrocks.

Quadro 7.4

Curvas de Lorenz Generalizadas do rendimento
disponivel dos ADPs, Portugal
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% ADPs | rendimento médio * freq. acum. rend.

1989 1995 2000
0 0,0000 0,0 0,0 0,0
1 0,1000 267,0 301,0 333,0
2 0,2000 728,0 795,0 852,0
3 0,3000 1373,0 1480,0 1549,0
4 0,4000 2188,0 2362,0 2461,0
5 0,5000 3182,0 3458,0 3605,0
6 0,6000 4374,0 4771,0 4990,0
7 0,7000 5771,0 6357,0 6638,0
8 0,8000 7441,0 8311,0 8643,0
9 0,9000 9543,0  10806,0 11220,0
10 1,0000 12981,0  15192,0 15959,0

Fonte: Rodrigues, C. (2002)

Comparemos 1995 ¢ 2000. Ainda que muito proximas entre si, a distribuicdo do
rendimento de 2000 domina a Lorenz Generalizada a distribui¢do do rendimento de
1995. Ainda que de forma ténue, houve também um aumento do bem-estar das

familias portuguesas entre estes dois anos.

Chegamos a um ponto em que se constata, quer teoricamente (pelo que foi atras
exposto) quer pela andlise dos dados para Portugal, que os instrumentos de andlise de
que dispomos sdo insuficientes para avaliar a evolucdo da desigualdade no periodo
1995-2000. Nao conseguimos, com os instrumentos utilizados, avaliar
normativamente a intersec¢do das curvas de Lorenz para estes dois anos. O
desenvolvimento de novos instrumentos de analise obrigam a introduzir o conceito de
medida de desigualdade e a explicitar a introducdo de juizos de valor nessa medigao.

E o que faremos no proximo capitulo.

Figura 7.6
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Fonte: Rodrigues, C. (2002)

Capitulo 7 — Distribui¢do do rendimento, concentragdo e desigualdade 221



Pereirinha, J. (2008) Politica Social: fundamentos da actuacdo das politicas publicas.

Leituras complementares

E muito vasta a literatura sobre distribuicdo do rendimento e medi¢io da
desigualdade, quase toda ela correspondendo a um nivel de desenvolvimento tedrico
maior do que ¢é exigivel para este capitulo. Aconselha-se, assim, que seja lido um

capitulo de um livro j& indicado:

Connolly, S., A. Munro (1999) Economics of the Public Sector. Prentice Hall.
Capitulo 14 (“Income Inequality”), pp. 245-269.

O que se espera da leitura deste capitulo

1. Que os leitores comprendam a importincia da distribuicdo do rendimento nas
analises da realidade social e também da analise em Politica Social, sabendo quais os
conceitos de rendimento que mais se adequam a cada uma dessas analises, da unidade

de medida e de observagdo dese rendimento;

2. Que os leitores saibam como representar em curva de Lorenz uma distribuicao do
rendimento ¢ saibam interpretar, com base nas curvas de Lorenz, diferencas entre
duas distribui¢des de rendimento e o efeito, sobre curvas de Lorenz, de alteragdes
uniformes em termoabsolutos e proporcionais, do rendimento das unidades de

rendimento;

3. Que os leitores saibam interpretar, em termos de bem-estar, curvas de Lorenz e
curvas de Lorenz Generalizadas para diferentes distribui¢des de rendimento,

conhecendo os fundamentos em que assentam essas comparacgdes de bem-estar;

4. Que os laitores tenham comprendido o significado de concentracdo do rendimento,
saibam como se calcula o indice de Gini, e entendam em que condi¢des (que
hipoteses) a concentragdo do rendimento pode ser entendida como desigualdade do

rendimento.
Palavras-chave

Ao longo do capitulo foram utilizados varios conceitos que formam um glossario que

vai sendo enriquecido ao longo do livro. Sugere-se e recomenda-se que os leitores
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redijam pequenos textos de definicdo de alguns dos conceitos abaixo descritos e que

constituem as palavras-chave que ajudam a identificar o conteudo deste capitulo.

rendimento primario

rendimento disponivel

curva de Lorenz

curva de Lorenz Generalizada

dominagdo a Lorenz, a Lorenz Generalizada
Teorema de Atkinson

Teorema de Shorrocks

concentragdo do rendimento

Questdes para revisao e reflexdo

1. Que efeitos tem, sobre a curva de Lorenz da distribuicdo do rendimento, o facto de
deixarmos de medir o rendimento em escudos e pssarmos a medir o rendimento em

euros?

2. Que efeito tem, sobre o valor do indice de Gini, um aumento uniforme de

rendimento, em valor absoluto igual para todos os niveis de rendimento?

3. Pode dizer-se que quando o rendimento de uma sociedade aumenta o seu bem-estar

também aumenta necessariamente?
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Anexo

Apresentam-se de seguida alguns conceitos e resultados tedricos importantes para a
analise da distribui¢do do rendimento e da desigualdade. A opgdo feita de apresentar
no texto principal alguns contributos tedricos para estas analises de forma literaria ou
pouco formalizada ndo dispensa, para quem tiver um pouco mais de formacdo

matematica, que siga a formalizagdo que segue.
1. Funcgdes de distribuicao para descrever a distribuicio do rendimento

Consideremos uma dada populagdo, uma variavel aleatéria X (o rendimento, uma
caracteristica observada dessa populacdo) e seja f(x) a funcdo densidade de

probabilidade (fdp) que descreve a distribui¢ao do rendimento X.
Uma fdp que caracteriza bem a distribui¢ao do rendimento ¢ a lognormal.

Seja 0<X <o eseja Y=InX. Se Y seguir a distribui¢cdo normal, pardmetros p € o,

(A7.1) YON(p,0)

diz-se que X segue a distribui¢ao lognormal, e tem-se:

(A7.2) XOA(w,0)

A distribui¢do lognormal caracteriza-se pela sua assimetria positiva, em que se tem

média > mediana > moda, tendo a sua fdp a seguinte expressao:
(A7.3) f(x;u G)—;exp{—L(lnx —M)2}
' T x.oA21 26’

Esta fungdo de distribuicdo ¢ frequentemente utilizada em estudos empiricos de
distribui¢cdes do rendimento atendendo a boa qualidade que em geral apresenta do seu
ajustamento aos dados, & interpretacdo dos parametros (média e varidncia) com
sentido econdmico e também a propriedades matematicas que permitem facilmente a
modelizacdo da distribui¢do do rendimento e, portanto, a sua facil incoporacdo em
modelos econdémicos (de grande utilidade em trabalhos de simulacdo de politicas) que

contenha algum bloco com a distribui¢do do rendimento.

Capitulo 7 — Distribui¢do do rendimento, concentragdo e desigualdade 224



Pereirinha, J. (2008) Politica Social: fundamentos da actuacdo das politicas publicas.

2. curva de Lorenz

Seja X (=rendimento) uma variavel aleatoria com fdp f(x). Seja entdo:
(A7.4) F(x)= j f(t)dt
0

que representa a propor¢do de unidades de rendimento (i.e., elementos da populagio)

com rendimento < x. Admitindo que p existe, seja:
(A7.5) F (0=~ [ (0t
)
que representa a propor¢do do rendimento X que ¢ auferido pelas unidades de

rendimento (i.e. dos elementos da popula¢do) com rendimento < x.

Designa-se por Curva de Lorenz a funcdo L(.), com propriedades adequadas, que

relaciona F(x) com F(x):
(A7.6) F (x) =L[F(x)]

ou, designando p=F(x) e q=F(x), serd a funcdo q = L(p) com as seguintes

propriedades:
(A7.7a) 1) L0)=0

(A7.7b) i) L(1)=1

(A7.7¢) i) L(p)=220
v

. . 1
(A7.7d) iv) L (p)= 00 >0

(A7.7¢) v) L(p)<p

Estas propriedade sdo respeitadas na representacdo grafica da fungdo na Figura 7.1
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3. Como comparar distribuicoes do rendimento usando curvas de Lorenz
3.1. Conceito de dominacgdo a Lorenz

Seja X (=rendimento) e sejam F(x) e G(x) duas distribui¢des do rendimento, em

que L;(p)e L;(p)sdo as respectivas curvas de Lorenz. Diz-se que a distribui¢do F

domina a Lorenz a distribuicdo G se, para qualquer valor de pe[0,1] se tem

L:(p)=L;(p).
3.2. Teorema de Atkinson

Seja X (=rendimento) e sejam F(x) e G(x) duas distribuicdes do rendimento com a

mesma média, p,=p, . Tem-se:

L.(p)=L;(p)paratodop €[0,1] & _[ Ux)f(x)dx> I U(x)g(x)dx para qualquer U(x):U’(x)>0,U""(x)<0

isto ¢, a dominagdo a Lorenz & condi¢do necessaria e suficiente para que duas
distribuigdes com a mesma média sejam comparaveis em termos de bem estar,
como valor esperado de qualquer fungdo de utilidade crescente e estritamente

concava.
3.3. Conceito de curva de Lorenz Generalizada
Seja a curva de Lorenz
p - L(p)
A Curva de Lorenz Generalizada representa-se assim:
p - GL(p) = nlL(p)
3.4 Teorema de Shorrocks

Seja X (=rendimento) e sejam F(x) e G(x) duas distribuicdes do rendimento Tem-se

(conhecido como teorema de Shorrocks)

GL.(p)=GL(p)paratodop €[0,1] < j Ux)f(x)dx > J. U(x)g(x)dx paraqualquer U(x):U’(x)>0,U""(x)<0
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isto €, a dominagdo a Lorenz Generalizada é condig@o necessaria e suficiente para
que duas distribuicdes sejam comparaveis em termos de bem estar, como valor

esperado de qualquer funcdo de utilidade crescente e estritamente concava.
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